
１．次の式を満たす実数�[，\�を求めよ。

（�）�� 
��L [� �� 
�L \ ���L �　　　　���　　　　（�）
��� \L
�� �L

 [��L �

２．次の複素数の絶対値を求めよ。

（�）�� 
�L �� 
��L �　　　　　　　　　　　　　　　（�）
�� (� L

�� (� L
�

３．D，E�を実数とするとき，複素数 �] D� EL �について，次のことを示せ。

（�）] ] �は，] �が実数であることの必要十分条件であり，]� ]  ��は，] �が���または純虚数である

　　ことの必要十分条件である。

（�）
�] ]

�
�は�] �の実部であり，

�] ]

�L
�は�] �の虚部である。

（�） ]  ��であることは，]  
�
]
�であることと同値である。

４．次の複素数を極形式で表せ。ただし，偏角 �K�の範囲は���K��S �とする。

（�）��� L �　　　　　　　　　　　（�）��L �　　　　　　　　　　（�）
�� (� L

�� L
�

５．次の計算をせよ。

（�）
�

� ��FRV
S

�
LVLQ

S

�
�　　　　����（�）� �

� 
�� L �　　　　　　　�　（�）
�

� �
�� (� L
�

�

６．次の方程式を解け。

（�） �]  �L �　　　　　　　　　　　　　　　���　　（�） �]  
�
� ��� 
�(� L �
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７．複素数平面上の３点� �]  ���L， �]  ���� L， �]  ���L �について，次のものを求めよ。

（�）２点� �] ，� �] �の距離　　　　　　　　　　　　��（�）線分� �] �] �を２：１の比に内分する点

（�）△ �] �] �] �の重心

８．複素数平面上の点�] �は，点�] �とどんな位置関係にあるか。また，点�� ] �とはどんな位置関係にあるか。

９．複素数平面上の３点� �]  ���� L， �]  ��， �]  ���� L �は，一直線上にあることを示せ。

��．複素数平面上で，次の方程式を満たす点 �] �はどのような図形を表すか。

（�）� ]�L  ��　　　　　　　　（�）�]� ]  ��　　　　　　　　（�）� ]��  ]��L �

��．次の問いに答えよ。

（�）複素数平面上の２点を � �] ， �] �とする。 �] �を� �] �のまわりに角�K�だけ回転した点はどんな式で表される

　　か。

（�）���L，��の表す点をそれぞれ �%，&�とするとき，%&�を１辺とする正三角形 �$%&�の頂点�$�を表す

　　複素数を求めよ。

��．
��] �]

��] �]
�を計算することにより，複素数平面上の３点 � �] ， �] ， �] �の位置関係を調べよ。

（�） �]  ��， �
]  

�� (� L

�
， �
]  

�� (� L

�
�　　�（�） �]  �� L， �]  �� L， �]  ���� L �

��．複素数平面上の点 �] �が原点中心，半径２の円周上を動くとき，次の点はどのような図形を描くか。

（�）Z ]��� L �　　　　　　　　（�）Z L �]�� 
�L �　　　　　　　（�）Z 
�� ]
]
�
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～�FKDOOHQJH�問題～

１　複素数�] ��L，�Z �
�

(�
�
�
�
L �の絶対値�

Z
]
�は�　ア　�であり，

Z
]
�の偏角�K（��K��S）は

　　　イ　�である。

２　複素数�] �が� ]  ��（ただし，]
��）を満たすとする。�，]，
�

�] �
�が表す複素数平面上の点を

　　それぞれ，2，$，%�とするとき，次の問いに答えよ。

（�）
�
�] �
�の実部は�

�
�
�であることを示せ。

（�）２直線�2$，2%�が垂直に交わるような �] �をすべて求めよ。

�

３　次の問いに答えよ。

（�）複素数�
�L

�� (� L
�の偏角�K�を求めよ。ただし，偏角 �K�は���K��S �とする。

（�）
��

� �
�L

�� (� L
�を�[�\L（[，\�は実数，L�は虚数単位）の形に表せ。

４　 �]  ���L， �]  ���� L �とし，複素数平面上において�3� �] �，4� �] ��とする。また，原点を�2�とし，　

　　直線�24�に関して点�3�と対称な点を�5� �] ��とおく。

（�）�324 K（��K��S）とおくとき，FRVK �LVLQK �を求めよ。

（�） �] �を求めよ。　　　　　　　　　（�）点�6�] ��が直線�35�上を動くとき，
�

�
]�� の最小値を求めよ。

５　] �を複素数とすると，方程式� ]��  � ]�� �は複素数平面上で円を表す。この円の中心は，]＝　ア　，

　　半径は�　イ　�である。
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��．次の方程式を解け。

（�）�
��[ �
�[ �

 [���　　　　　　　　　　　　　　（�）�( �[ �  [���

��．２つの関数 �I� 
[  �[��，J� 
[  ([ �について，次の問いに答えよ。

（�）合成関数 �I� 
J� 
[ ，�J� 
I� 
[ �をそれぞれ求めよ。

（�）J� 
[ �の逆関数� ��J � 
[ �を求めよ。

��．３つの関数 �I� 
[  
�[ ��（[� �），J� 
[  

[� ，K� 
[  �ORJ � 
�[ � �について，逆関数� ��I � 
[ ， ��J � 
[ ，

　　 ��K � 
[ �をそれぞれ求めよ。

�

��．次の極限を調べよ。

（�）
�Q 


OLP � 
�� �Q � �Q �　　　　　　　　　　　���　（�）
�Q 


OLP
��� �Q �Q ��

�� �Q �
�

（�）�
�Q 

OLP

�

�( ��Q Q Q
�　　　　　　　　　　 ��　（�）�

�Q 


OLP
�Q� Q�

�Q� Q�
�

��．数列�� �
QU

�� QU
�の極限を，次の各場合について調べよ。

（�）U���　　　��　（�）U ���　　　（�）��� U���　　　（�）U �　　　　（�）U!��

��．数列�� �
�
Q
VLQ

QS
�
�の極限を求めよ。

�
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��．次の無限級数の収束，発散を調べよ。

（�）
 Q �




&
�

Q � 
�Q �
�　　　　　　　　　　　　　　　（�）

 Q �




&
�

�( �Q � (Q
�

��．次の無限等比級数の収束、発散を調べよ。

（�）
 Q �




& �
�Q �

� ��
�

�
　　　　　　　������������������������（�）

 Q �




& �
�Q �

� �
�

�
�　　　　　　

（�）��(� 
�� ����(� 
�� �… �

��．ある数列によって，次の無限級数が与えられている。第 �Q�項を�Q�の式で表せ。さらに，この無限級数

　　の収束，発散を調べよ。

（�）�
�

･� �
�

�

･� �
�
�

･� �
�… �　　　　　　　　　（�）���

�
�
�
�
�
�
�
�
�… �

��．無限等比級数 �[�[�� 
�[ �[ �
� 
�� [ �… �が収束するような定数 �[�の値の範囲を求めよ。また，その

　　ときの和を�I� 
[ �とおくとき，関数�\ I� 
[ �のグラフをかけ。

��．極限値�
�[ �

OLP
���[ �[ �

��� �[ �[ �
�を求めよ。
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～�FKDOOHQJH�問題�～

６　次の不等式を解け。

（�）�
�[ �
[

�[ �　　　　　　　　　　　　　　　　（�）�( ��[ � ��[���

７　次の問いに答えよ。

（�）極限値�
�Q 


OLP � 
�( ��� �Q Q � �Q �を求めよ。

（�）極限値�
�Q 

OLP � ��

���� � … Q

�Q �

Q

�
�を求めよ。

（�）
�Q 

OLP

�

��DQ E ( �� �Q �Q
 ��のとき，D，E�の値を求めよ。

８　次の問いに答えよ。

（�）数列�� �QD �が， QD  
�
�
�

�
�� �
�

�
��� � �

�…�
�

����� � � … Q
（Q �，�，�…）と定義されて

　　いるとき，
�Q 

OLP QD �を求めよ。

（�）Q �，�，�，… �に対し，整式� Q[ �を��[���で割ったときの余りを � QD �とおく。

　①� �D �を求めよ。　　　　　　　　　　　　　　　② �
 Q �




& QD �を求めよ。

９　半径１の球を� �2 �とし，球� �2 �に内接する立方体を� �% �とする。次に� �% �に内接する球を� �2 �とし，

　　球� �2 �に内接する立方体を � �% �とする。

　　以下この操作を繰り返してできる球を � Q2 ，立方体を � Q% （Q �，�，�，…）とする。

（�）立方体� �% �の１辺の長さ � �A �を求めよ。　　　　（�）球� Q2 �の半径� QU �を，Q�を用いて表せ。

（�）球� Q2 �の体積を� Q9 �とし， N6  �9 � �9 �…� N9 �とするとき，
�Q 

OLP N6 �を求めよ。
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